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De un Desafio a Dos: La Necesidad de un Sistema

En el tema anterior, dominaste ecuaciones con una sola incognita, como 3x + 5 = 17. Resolvias

una condicion.

Pero, ;qué sucede cuando un problema te impone dos condiciones simultaneamente?

3x+5=17

Un numero mas
otro es 15

El segundo es el

doble del primero
menos 9

x+y=15
y=2x—9

Necesitas una nueva caja de herramientas. Bienvenido a los Sistemas de Ecuaciones 2x2.
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El Proyecto: Entendiendo el Sistema 2x2 A

La Definicion Algebraica

El Cadigo

Un sistema de dos ecuaciones lineales con dos incognitas
es un conjunto de dos condiciones que deben cumplirse
al mismo tiempo. Buscamos el par de valores (x, y) que
hace que ambas ecuaciones sean verdaderas.

Ejemplo Clasico (Nuestro Problema Guia):

Encontrar dos numeros que sumen 15 y que el menor sea 9
unidades menos que el doble del mayor.

~7 % =ndmero mayor
. Y =numero menor

X + Yy =15;
y=2x—-9

La Interpretacion Geomeétrica

El Plano =
Piensa en cada ecuacion como la instruccion para dibujar
una recta en un plano cartesiano.

-9 (Or _,g}

» (Cada ecuacion es una recta.

= La solucion del sistema es el punto exacto donde se
cruzan las dos rectas.

» Es como encontrar las coordenadas de un tesoro: necesitas
la "latitud" (Ecuacion 1) Y la "longitud” (Ecuacion 2).
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Tu Caja de Herramientas Estratégica

Para resolver cualquier sistema 2x2, tienes tres herramientas especializadas. El truco no es
solo saber usarlas, sino saber cual elegir para maxima velocidad y precision en tu examen.

Sustitucion Eliminacion

R X
5 ;

Despejar una variable en una Sumar o restar las ecuaciones
ecuacion y "reemplazarla” en la para "eliminar” una variable de un
otra. Ideal para un ajuste preciso. solo golpe. Potente y rapido.

Grafico

Visualizar las ecuaciones como
rectas y encontrar su punto de
cruce. Excelente para entender

la naturaleza de la solucion.
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Herramienta 1: Sustitucion %, El Reemplazo Preciso

Problema Guia: {x+y=15;y=2x-9}

1

Identificar: La variable 'y’ ya esta despejada en la
segunda ecuacion (y = 2x — 9).

Sustituir: Reemplazamos esta 'y’ en la primera
ecuacion: x +/(2x—9)|= 15

Resolver para x:
3x-9=15 - 3x =24 — .
Resolver para y: Usamos el valor de x en la ecuacion
mas simple:
y=15-x— y=15-8 — .

Verificar:
8+7=15v y 7=2(8)-9=16-9=7v

Estrategia de Examen

~ (Cuando usar Sustitucion?

| Usala cuando una de las

| variables ya esté despejada
| (comoy=..0x=.)o0sea

. muy facil de despejar

' (coeficiente de 1 o -1).
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Herramienta 2: Eliminacion € La Cancelacion Rapida

Problema Guia (Reorganizado para el método) : {x+y=15;2x-y=9}

1.

Alinear: Escribir las ecuaciones una sobre otra, alineando

las variables.

Identificar Opuestos: Observa que los coeficientes de ‘y’
son opuestos (+1y y -1y). jSon perfectos para eliminar!

XHy =15; 2x-jy= 9

x+y=15

' Truco de Examen

. Es el método mas rapido

' cuando los coeficientes de
Sumar Ecuaciones: Suma las dos ecuaciones verticalmente: |

 (xty)+(2x-y)=9+9

| una variable son iguales u

x+y)+(2x-y)=15+9
Eliminar y Resolver: 3x = 24 —
Resolver para y: Sustituye x=8 en la primera ecuacion:

8+y=15-

y=7.

Ix = 24 . si puedes multiplicar una

X~ g

;Cuando usar Eliminacion?

opuestos. Si no lo son, busca

ecuacion por un numero
simple para que lo sean.
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Herramienta 3: El Método Grafico [». La Solucién Visual

x+y=15

Problema Guia: {y s s

1. Preparar para Graficar: Despeja 'y' en ambas
ecuaciones (formatoy = mx + b).

* Rectal:y=-x+15
* Recta2:y=2x-9

2. Trazar las Rectas: Para cada recta, encuentra
dos puntos y traza la linea que los une.

3. Localizar la Interseccion: El punto donde las
dos rectas se cruzan es la solucion.

@)

15 1

Recta2:y=2x-9

Estrategia de Examen

¢;Cuando usar el Metodo Grafico?

Es menos comun para resolver numeéricamente en un examen, pero es CRUCIAL para entender qué tipo de
solucion tienes y para responder preguntas conceptuales.
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El Significado de la Interseccion:
Los Tres Tipos de Sistemas

La forma en que las rectas interactiian en el plano te dice todo sobre la solucion.

Sistema Consistente Sistema Inconsistente Sistema Dependiente
AT A AT
Las rectas se cruzan en un Las rectas son paralelas. Ambas ecuaciones
solo punto. Nunca se cruzan. describen la misma recta.
Una unica solucion. (Este No hay solucién. Infinitas soluciones.
es el caso mas comun).
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La Guia del Maestro: Eligiendo tu Herramienta

Herramienta

Ideal Para...

Estrategia Clave

Ecuaciones donde una variable ya
esta despejada o es muy facil de
aislar (ej: 'y=3x-1").

Busca la variable "solitaria" y
reemplazala.

Ecuaciones donde las variables
estan alineadas y los coeficientes
de una de ellas son opuestos o

iguales (ej: +2y y -2y).

iBusca la oportunidad de sumar
y cancelar! Es tu via rapida a la
solucion.

Lilalilsl

Entender el tipo de solucion
(inica, ninguna, infinitas) y para
problemas que te piden
interpretar una grafica.

Usa este método mentalmente
para visualizar el problema, pero
resuelve numericamente con los
otros dos.
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Prueba de Campo: Resolviendo un Problema Tipo Examen
Tema 2.7: Aplicacion de Sistemas de Ecuaciones

: El Problema Clasico:

En una granja donde solo hay caballos y
gallinas, se cuentan 116 patas y 37 cabezas.
;Cuantos animales hay de cada tipo?

El Desafio Estratégico:

Tu mision: Traducir este texto a un sistema de ecuaciones y elegir la
herramienta mas eficiente para resolverlo en menos de 60 segundos.
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Paso 1: La Traduccion del Lenguaje Cotidiano al Algebraico

El secreto esta en identificar las dos cantidades totales (cabezas y patas) y las dos incognitas
(caballos y gallinas).
» ¢;5 ¢ =ntmero de caballos

Definir Variables ,. :
» [} g =numero de gallinas

Ecuacion de las
D se cuentan ... 37 cabezas. [===»| Ecuaciénl:c + g = 37

Cabezas
Ecuaciéndelas | {( ge cuentan 116 patas .
: % Ecuacion 2: 4c + 2g = 116
Patas Los caballos tienen 4 patas, las gallinas 2. o

El Sistema a Resolver

c+g =37
4c + 2g = 116
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Paso 2: Ejecucion Rapida con la Herramienta Correcta

La Eleccion Estratégica

El método de Eliminacion es ideal aqui. Podemos multiplicar la primera ecuacion por -2 para eliminar "g".

1. Preparar el Sistema 2. Sumar y Eliminar
e Multiplicar Ecuacién 1 por -2: (—2¢ — 2g) + (4¢c + 2g9) = —74 + 116
—2c — 29 = —(4 2c = 42
e Mantener Ecuacion 2: 3. Resolver para 'c": 4. Resolver para 'g"
4c +2g = 116 (¢ =21] 21+9=237 — [g=16]

Solucion Final 3

Quick Verification:

Respuesta: Hay 21 caballos y 16 gallinas. Cabezas: 21+ 16 = 37" V/
Patas: “4(21) +2(16) = 84 + 32 = 116" v/
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El Proceso Infalible de 5 Pasos

—~ IDENTIFICAR
1 2 Lee con calma. Subraya las dos condiciones

2

principales y las dos incégnitas del problema.

ASIGNAR

Asigna una variable ('x', 'y’ o una letra representativa
como ¢, g')a cada una de las incognitas.

PLANTEAR

Traduce cada condicion a una ecuacion matematica.
Tendras dos ecuaciones.

ELEGIR Y RESOLVER

Analiza el sistema. Elige el método mas rapido (Sustitucion
o Eliminacion) y resuelve para encontrar los valores.

VERIFICAR
5 Sustituye tus resultados en las ecuaciones originales O

en el texto del problema. Este paso es tu seguro contra errores.
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Zonas de Peligro: Errores Comunes a Evitar

A La Trampa #1: Confundir las Variables La Trampa #3: Olvidar la Verificacion

I\

Error: "Asignar mal los valores al final (decir
que x=21 son las gallinas)."

Solucion: Al final, escribe tu respuesta en
una oracion completa: ‘Hay 21 caballos y 16
gallinas'.

La Trampa #2: Plantear la Ecuacion
Incorrecta

Error: "Escribir 2¢ 4+ 4g = 116 en lugar de la
forma correcta."

Solucion: Vuelve a leer la oracion original
después de escribir la ecuacion para
asegurarte de que coincida logicamente.

A

Error: "Confiar ciegamente en tu calculo y
pasar a la siguiente pregunta.”

Solucion: La verificacion toma 10 segundos
y puede salvarte un punto valioso. jHazla
siempre!

La Trampa #4: No Simplificar

Error: "Trabajar con numeros grandes como
en 4c + 2g = 116 sin darte cuenta de que se
puede simplificar."

Solucion: Si todos los términos en una
ecuacion son divisibles por el mismo niumero
(en este caso, 2), jsimplificala primero! 2¢ +
g = 58.

& NotebooklLM



Tu Hoja de Ruta al Exito

Logros Desbloqueados (Temas 2.6-2.7) Tu Progreso en el Temario Oficial
J Comprendes que es un sistema 2x2
algebraica y geometricamente. o
\/ Dominas las 3 herramientas de resolucion: ®
Sustitucion, Eliminacion y Grafico. Video 34: ESTAS AQUi-  PROXIMO VIDEO -
> ; , Ecuaciones de Video 35: Video 36:
J Sabes cuando Yy por que Eleglr la primer grado Sistemas de Ecuaciones
herramienta mas eficiente. (Temas 2.4-2.5) Ecuaciones Cuadraticas
(Temas 2.6-2.7) (Temas 2.8-2.9)

\/ Puedes resolver un problema tipo examen
en menos de un minuto.

Has dominado el mundo lineal. Ahora, preparate para entrar a la dimension cuadratica. En el proximo
video, abordaremos la resolucion de ecuaciones de segundo grado.

Sigue construyendo tu dominio de las matematicas. jNos vemos en el Video 36!
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